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P a g e 1 (0508874073) Math Teacher: EYAD ALI ALKOUD 

  

 

 

 

   استِكشاف العَلاقات العَكسيّة

 

 

 

 

 

 

فقيّ 
ُ
 الأ

ّ
ط

َ
 اختبار الخ

 
 
ريقـة

َ
  لاختبارِ  ط

 
  كانتِ  إن

ُ
ة
َّ
ال   لها الدَّ

 
ة
َّ
  دال

 
ـة ريقِ  عَن    عَكسيَّ

َ
فقيّ   مُستقيم    رَسمِ  ط

ُ
مثيلِ  على   أ

َّ
ـةِ  البَيانيِّ  الت

َّ
ال   .  للدَّ

 

 

فقيِّ  يُمكِنُ استخدامُ 
ُ
ِ الأ

ّ
ط

َ
  اختبارِ الخ

َ
حديدِ ما إذا كان

َ
 لِت

 
ـة
َّ
ـةِ هي دال

َّ
ال  ا أيض   مَعكوسُ الدَّ

ـةِ 
َّ
ال مثيلِ البَيانيِّ للدَّ

َّ
فقيٌّ مع الت

ُ
قاطعَ مُستقيم  أ

َ
قطـة  واحدة  على الأكثرِ،  𝒇 إذا ت

ُ
 في ن

ـ 
َّ
ال ا𝒇−𝟏ة  فإنَّ مَعكوسَ الدَّ  أيض 

 
ـة
َّ
 .هي دال

ةِ 
َّ
ال مثيلِ البَيانيِّ للدَّ

َّ
فقيٌّ مع الت

ُ
قاطعَ مُستقيم  أ

َ
قطتينِ أو أكثرَ،  𝒇 إذا ت

ُ
 في ن

ـ فإنَّ مَعكوسَ  
َّ
ال   هي 𝒇−𝟏ة  الدَّ

 
ـة
َّ
 دال

 
 ليست

 Functions from a Calculus Perspective الدوال من منظور حساب التفاضل والتكامل 

 Inverse Relations and Functions7 -Lesson 1 العلاقات والدوال العكسية 7-1الدرس 

 نواتج التعلم
ُُاختبارُُُِاستخدامُ  ِ

 
ط

َ
ُالخ ِ

فقي 
 
ـةُِد ُلماُإذاُكانَُُلِتَحديدُِالأ

 
ُُامُُال

 
ـة
 
ةُُُدال  عَكسي 

ـةِ جَبري   الَّ و إيجادِ الدَّ  او  االعَكسيَّ  .بَيانِي 

 ،Inverse Functionدالة عكسية  ،Inverse Relationعكسية علاقة  المفردات الجديدة 

  .One to Oneواحد لواحد 

ة 
ّ
ة هي دال

ّ
مَعكوس الدّال

ة 
ّ
 دال

 
ة هي ليست

ّ
مَعكوس الدّال
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P a g e 2 (0508874073) Math Teacher: EYAD ALI ALKOUD 

 71و  70تمارين صفحة 

 للدالة لأفقي لتحديد ما إذا كان طبّق اخبار الخط ا 
 
 . اكتب نعم أو لا. ةدالة عكسيّ الممثلة بيانيا

                                                                                                                   (4)                                                                                                                             (1 ) 

 

 

 

 

                                                                                                                   (9)                                                                                                                             (5 ) 

 

 

 

 

  إيجاد الدّوالّ العَكسيّة

تِ إذا  َ
 اجتاز

ُ
ـة
َّ
ال فقيِّ الدَّ

ُ
ستقيمِ الأ

ُ
ِ الم

ّ
ط

َ
ها اختبارَ الخ ا إنَّ

 
 "واحِد لواحِد، يُقالُ إذ

ُ
ـة
َّ
 ."دال

 

 :
َ
طواتِ الآتيـة

ُ
بِعِ الخ

َّ
ا، ات ـةِ جَبري  ـةِ العَكسيَّ

َّ
ال  لإيجادِ الدَّ

1.  
َّ
ال حديدِ ما إذا كانتِ الدَّ

َ
فقيِّ لِت

ُ
ِ الأ

ّ
ط

َ
. استخدِمِ اختبارَ الخ

 
ـة  عَكسيَّ

 
ـة
َّ
 "واحِد لواحِد" ولها دال

ُ
 ـة

مَّ   .𝒇(𝒙)في مُعادَلـةِ   𝒚 بِـ 𝒇(𝒙) استبدِل   .2
ُ
 .𝒚 و 𝒙 بَين بادِل   ث

مَّ استبدِل   𝒚 جِدِ الحَلَّ مِن أجلِ  .3
ُ
 𝒇−𝟏(𝒙)  بِـ 𝒚 استبدِل   بِـ 𝒚 ، ث

يود  على مَجالِ  .4
ُ
د  أيَّ ق   𝒇−𝟏  حدِّ

ُ
ق   مَّ ث

َّ
حق

َ
 .𝒇−𝟏مُساو  لمجالِ   𝒇ومدى   𝒇−𝟏 ساو  لمدىمُ 𝒇   مَجالَ  أنَّ   مِن ت
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P a g e 3 (0508874073) Math Teacher: EYAD ALI ALKOUD 

ـةِ 
َّ
ال  للدَّ

َ
د  ما إذا كان يود  على مَجالِها حدِّ

ُ
ر  أيَّ ق

ُ
ها واذك جِد 

َ
 ف
 
ـة  عَكسيَّ

 
ـة
َّ
 لها دال

َ
 كان

 
. فإن

 
ـة  عَكسيَّ

 
ـة
َّ
 .دال

                                                                                                                                                                                                   𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙 + 𝟖        (4 ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                                                                                                                                 𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 − 𝟐       (11 ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒇(𝒙) = 𝟑𝒙 +  الأصلية الدالة  𝟖

ِـ  𝒇(𝒙) استبدل     𝒚 بـ

 .    𝒚 و𝒙 يرات  المتغ   نبادِل  بَي 

 

 

 

 

 

 

 .𝒚   ر يحل لأجل المتغ 

 𝒇−𝟏(𝒙)   بِـ 𝒚 استبدِل   

𝒇(𝒙) = 𝒙𝟑 −  الأصلية الدالة  𝟐

ِـ  𝒇(𝒙) استبدل     𝒚 بـ

 .    𝒚 و𝒙 يرات  المتغ   نبادِل  بَي 

 

 

 

 

 

 .𝒚   ر يحل لأجل المتغ 

 𝒇−𝟏(𝒙)   بِـ 𝒚 استبدِل   
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P a g e 4 (0508874073) Math Teacher: EYAD ALI ALKOUD 

                                                                                                                                                                                                 𝒇(𝒙) =
 𝟒−𝒙

𝒙
       (19 ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                                                                                                                                 𝒇(𝒙) = √𝒙 + 𝟖       (16) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒇(𝒙) =
 𝟒 − 𝒙

𝒙
 

 الأصلية الدالة 

ِـ  𝒇(𝒙) استبدل     𝒚 بـ

 .    𝒚 و𝒙 يرات  المتغ   نبادِل  بَي 

 

 

 

 

 

 .𝒚   ر يحل لأجل المتغ 

 𝒇−𝟏(𝒙)   بِـ 𝒚 استبدِل   

𝒇(𝒙) = √𝒙 +  الأصلية الدالة  𝟖

ِـ  𝒇(𝒙) استبدل     𝒚 بـ

 .    𝒚 و𝒙 يرات  المتغ   نبادِل  بَي 

 

 

 

 

 

 .𝒚   ر يحل لأجل المتغ 

 𝒇−𝟏(𝒙)   بِـ 𝒚 استبدِل   
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P a g e 5 (0508874073) Math Teacher: EYAD ALI ALKOUD 

                                                                                                            (48)                                                                                                                        (47 ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

•   

 

•   

 

•   

 

•  

 

 

ركيب الدّوالّ العَكسيّة 
َ
 استِخدام ت

 

 

تِها العَكسيَّ 
َّ
ةِ مع دال

َّ
ال ركيبُ الدَّ

َ
 ت

َ
حايِدَة

ُ
 الم

َ
ـة
َّ
ال ا الدَّ م   دَو 

ُ
 .ـة يَكون
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P a g e 6 (0508874073) Math Teacher: EYAD ALI ALKOUD 

 
 
 أثبِت

 
عاكستانِ  𝒈 و 𝒇  أنَّ جبريا

َ
تانِ مُت

َّ
 .دال

                                                                                                                              𝒇(𝒙) = −𝟔𝒙 + 𝟑     ,     𝒈(𝒙) =
 𝟑 − 𝒙 

𝟔
       (27 ) 

(𝒈 ∘ 𝒇)(𝒙) = 𝒈(𝒇(𝒙)) = 𝒙  (𝒇 ∘ 𝒈)(𝒙) = 𝒇(𝒈(𝒙)) = 𝒙  

𝒈(𝒇(𝒙)) =  𝒇(𝒈(𝒙)) =  

 

 

 

 

 

 

                                                                                                                        𝒇(𝒙) = 𝟐𝒙𝟑 − 𝟔     ,     𝒈(𝒙) = √
 𝒙 + 𝟔 

𝟐

𝟑
       (31 ) 

(𝒈 ∘ 𝒇)(𝒙) = 𝒈(𝒇(𝒙)) = 𝒙  (𝒇 ∘ 𝒈)(𝒙) = 𝒇(𝒈(𝒙)) = 𝒙  

𝒈(𝒇(𝒙)) =  𝒇(𝒈(𝒙)) =  
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P a g e 7 (0508874073) Math Teacher: EYAD ALI ALKOUD 

                                                                                                                                              𝒇(𝒙) =
 𝒙 + 𝟒 

𝒙
     ,     𝒈(𝒙) =

  𝟒  

𝒙 −𝟏
       (35) 

(𝒈 ∘ 𝒇)(𝒙) = 𝒈(𝒇(𝒙)) = 𝒙  (𝒇 ∘ 𝒈)(𝒙) = 𝒇(𝒈(𝒙)) = 𝒙  

𝒈(𝒇(𝒙)) =  𝒇(𝒈(𝒙)) =  

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒇(𝒙)تستخدم الصيغة   درجة الحرارة (54) =
 𝟗 

𝟓
𝒙 +  من الدرجات المئوية إلى درجات فهرنهايت.    𝒙لتحويل  𝟑𝟐

a.  جد𝒇−𝟏 ما الذي تمثله هذه الدالة؟                                                                        b.    أثبت أن𝒇   و𝒇−𝟏دالتان متعاكستان . 

 

 

 

ا   إيجاد الدّوالّ العَكسيّة بَياني 

 
ُ
هُ مِنَ الم

َّ
 أن

َّ
ا، إلا ب  ا صَع  ا أمر  مِ دَوالِّ "واحِد لواحِد" جَبري 

َ
عظ

ُ
ـةِ لِم والِّ العَكسيَّ

 إيجادُ الدَّ
ُ
ا ما يَكون ا غالب  ـةِ بَياني  ـةِ العَكسيَّ

َّ
ال مثيلُ الدَّ

َ
مكِنِ ت

 
ُ
ِ الم

ّ
ط

َ
ـةِ في الخ ـةِ الأصليَّ

َّ
ال مثيلِ البَيانيِّ للدَّ

َّ
𝒚 ستقيمِ باستخدامِ انعكاسِ الت = 𝒙  . 
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P a g e 8 (0508874073) Math Teacher: EYAD ALI ALKOUD 

. استخدم التمثيل البياني 
 
 لكل دالة لتمثيل دالتها العكسيّة بيانيا

                                                                                                            (41)                                                                                                                        (38 ) 

 

 

 

 

                                                                                                            (43)                                                                                                                        (42 ) 

 

 

 

 

 

 للدالة موجودة𝒇−𝟏نت  حدد ما إذا كا
 
 .𝒇−𝟏، وإذا كانت كذلك، فأكمل جدولا

                                                                                                            (43)                                                                                                                        (50 ) 

 

 

 

 


